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Propiedades en Q, discretitud y densidad: entre decimales.

P Presentacion

Luego del juego propuesto en el video anterior y del trabajo con las relaciones
entre los décimos, centésimos, milésimos, etc.,, en este video se propone
institucionalizar la nocién de densidad en los nUmeros racionales para poder
determinar que entre dos niUmeros decimales existen infinitos, que entre dos
decimales hay una cantidad finita de decimales que tienen cierta cantidad de
decimales (tal vez ninguna) y que una estrategia para encontrar mas
decimales intermedios consiste en aumentar la cantidad de cifras después de
la coma. Como consecuencia, se arriba a la nocidon de que dado dos racionales
no existird otro mayor ni otro menor a él, porque siempre serd posible
encontrar otro, considerando una decimal en un orden superior o inferior.
Este planteo se realiza partiendo de una actividad que permite establecer el
orden entre los racionales elegidos, usando como recurso la recta numéricay
las relaciones antes vistas, entre los décimos, centésimos, milésimos, etc. Esta
estrategia llevard a ver que no se puede cuantificar la cantidad de ndmeros
existentes entre dos racionales y, como consecuencia, no existira ningun
numero racional mayor o menor a otro dado.

Este video se podria proponer luego de indagar distintas situaciones donde
se explicita la propiedad de densidad, pues aqui se busca analizar qué
consecuencias provoca la existencia de infinitos niUmeros entre otros dos.

Por lo tanto, los objetivos propuestos son:
Representar los ndmeros racionales en la recta numérica.
Establecer relaciones entre los décimos, centésimos, milésimos, etc.

Identificar que entre dos nuUmeros racionales existen infinitos ndmeros
racionales.

Reconocer que, si entre dos numeros racionales cualesquiera siempre es
posible encontrar otro nUmero racional distinto de los dos primeros, entonces
no sera posible determinar el primer o dltimo elemento.
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ACTIVIDADES SUGERIDAS

La propuesta planteada permite establecer algunas cuestiones que resultan
interesantes:

El orden en los numeros racionales y las relaciones entre los décimos,
centésimos, milésimos, etc., permite establecer la existencia de infinitos
numeros racionales entre otros dos.

Si se quiere determinar cudl serd el ndmero mayor o menor a uno dado, es
imposible porque dada la densidad siempre se podra encontrar otro ndmero
racional.

Para seguir profundizando el trabajo, en la propiedad de densidad de los ndmeros
racionales y de sus consecuencias, se podria proponer a los estudiantes actividades
como las que siguen y que permiten ampliar el panorama de las cuestiones
trabajadas hasta el momento arribando a nuevas conclusiones.

Actividad 1

¢Cual es el mayor de todos los nUmeros de dos cifras decimales que hay entre
1y 2? ¢Y el menor?

¢Cual es el mayor de todos los ndmeros de tres cifras decimales que hay entre
1y 2? ¢Y el menor?

¢;Cual es el mayor de todos los nUmeros racionales que hay entre 1y 2? ;Y el
menor?

Claramente, el docente podra asegurar que, dependiendo de la cantidad de cifras
decimales, entre dos decimales habra una cantidad finita o hasta incluso ninguna.

Actividad 2

Realicen este juego en parejas. En una hoja anoten el niUmero 1y luego, por
turnos, sumen un numero de manera de no llegar ni pasarse de 2. El primero
que llega a 2 o se pasa, pierde.

A continuacion, se muestra una partida del juego. ¢ Es cierto que no importa
lo que sume el préximo jugador porque ya pierde?



e Sjesejugador suma 0,00007, ;gana o pierde? ;Quién ganara esta partida?

Como se puede observar, se podria proponer a los estudiantes una situacién similar
a la propuesta en el video “iLlegar a 10!, donde también se ponen en juego las
posiciones decimales y su relaciéon de orden.

Actividad 3

Decidi si estas afirmaciones son verdaderas o falsas y justifica tus decisiones.
e La primera fraccion después de 1/3 es 2/3.
e Elnumero inmediatamente posterior a 31,67 es 31,68.

e Existen infinitos nUmeros racionales entre 0,1y 0,01.
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Para seguir profundizando el trabajo sobre densidad en el conjunto de los racionales,
se deja como sugerencia el siguiente articulo que plantea una serie de actividades y
el analisis didactico-matematico correspondiente.
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